Chapitre 2

Triangles, médiatrices et cercles.

I – inégalité triangulaire
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Propriété

Dans un triangle, la longueur d’un coté quelconque est inférieure à la somme des longueurs des deux autres cotés.

AB < AC + BC

AC < AB + BC

BC < AB + AC

Propriété
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Soient A, B et C trois points.

Si AB = AC + CB, alors le point C appartient au segment [AB]

Si le point C appartient au segment [AB], alors AB = AC + CB

Propriété

Trois nombres étant donnés, si le plus grand est inférieur à la somme des deux autres, alors ces mesures conviennent pour être les longueurs des cotés d’un triangle. 

Exemples 

On peut tracer un triangle de cotés 4cm, 3cm et 6cm , en effet 6 < 4 + 3

On ne peut pas tracer un triangle de coté 2cm, 3cm et 6cm , en effet 6 > 2 + 3

II – somme des angles d’un triangle.
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Propriété 

La somme des mesures des angles d’un triangle est égale à 180°.

A + B + C = 180°
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Propriété 

Chacun des angles d’un triangle équilatéral mesure 60° 

E = F = G = 60°

Propriété
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Les angles aigus d’un triangle rectangle sont complémentaires.

I + K = 90°

Petits ajouts à faire voire ch10 p146

III – construction de triangles

ABC, DEF et GHI sont des triangles. On peut les construire avec les instruments de géométrie dans l’une ou l’autre des situations suivantes.

On connaît la longueur d’un coté et les mesures de deux angles qui lui sont adjacents. 
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On connaît la longueur de deux cotés et la mesure de l’angle compris entre deux cotés
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On connaît les longueurs des trois cotés du triangle.
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IV – médiatrice d’un segment

Définition : 

La médiatrice d’un segment est la droite passant par le milieu de ce segment lui étant perpendiculaire.

Propriétés caractéristiques :

· si un point appartient à la médiatrice d’un segment, alors il est équidistant des extrémités de ce segment (1)

· réciproquement, si un point est équidistant des extrémités d’un segment, alors il appartient à la médiatrice de ce segment. (2)
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M est sur la médiatrice de [AB]     
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(2)----


MA = MB

V – cercle circonscrit à un triangle

Théorème : 

Les médiatrices des cotés d’un triangle sont concourantes.
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Le point de concours de ces médiatrices, équidistant des trois sommets du triangle, est le centre du cercle circonscrit

Démonstration 

O est sur l’intersection de [image: image8.wmf]D

 et de 
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’ donc O est sur 
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 et sur 
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’.

O étant sur 
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 la médiatrice de [AB], on a OA = OB (propriété caractéristique (1) )

O étant sur 
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’ la médiatrice de [CB], on a OC = OB (propriété caractéristique (1) )

OA =OB et OB = OC donc OA = OC

OA = OC donc O est  sur  la médiatrice de [AC] (propriété caractéristique (2) )


Comme OA = OB = OC, le point O est le centre d’un cercle passant par les points A, B et C.
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