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I. Les primitives d’une fonction 

 

Définition. 

Soit f une fonction définie et dérivable sur un intervalle I. 

Une fonction F définie et dérivable sur I est une primitive de f sur lorsque F’=f. 

 

Exemple. 

Donner une primitive de 𝑓 𝑥 = 2𝑥, par exemple F 𝑥 = 𝑥2 + 3 

 

Théorème. 

Toute fonction dérivable sur un intervalle I admet une primitive sur I. 

 

Théorème. 

Si f est une fonction dérivable sur un intervalle I et F une primitive de f, alors f admet une infinité de 

primitives de la forme x ↦ F 𝑥 + 𝑐 où c est une constante. 

 

Conséquence. 

Si f est une fonction dérivable sur un intervalle I. Il existe une unique primitive de f prenant la valeur y0 en 

x0. 

 

Exemples. 

 Déterminer les primitives de 𝑓 𝑥 = 𝑥 − 4.  

F(x) = ½x² - 4x + c  

 Déterminer la primitive de 𝑓 𝑥 = 𝑥2 − 4𝑥 + 1 qui vaut 2 en 0. 

  F 𝑥 =
𝑥3

3
− 2𝑥2 + 𝑥 + 𝑐 donc F 𝑥 =

03

3
− 2 × 02 + 0 + 𝑐 = 𝑐  

or on veut que  F 0 = 2 donc c = 2 

 

 

 

II. Primitives des fonctions usuelles 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Fonction f Domaine de définition 
Primitives F de f  

avec kℝ 

𝑓 𝑥 = 𝑎 ℝ F 𝑥 = 𝑎𝑥 + 𝑘  

𝑓 𝑥 = 𝑥𝑛 , 

n ℕ 
ℝ F 𝑥 =

𝑥𝑛 +1

𝑛+1
+ 𝑘  

𝑓 𝑥 =
1

𝑥𝑛
, 

n ℕ \{0,1} 
]∞,0[ ou ]0,+∞[ F 𝑥 =

−1

 𝑛 − 1 𝑥𝑛−1
+ 𝑘 

𝑓 𝑥 =
1

 𝑥
 ]0,+∞[ F 𝑥 = 2 𝑥 + 𝑘 

𝑓 𝑥 = cos𝑥 ℝ F 𝑥 = sin𝑥 + 𝑘 

𝑓 𝑥 = sin𝑥 ℝ F 𝑥 = −cos𝑥 + 𝑘 
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III. Opérations sur les primitives 

 

Propriétés. 

 Si F et G sont des primitives de f et g sur un intervalle I alors F+G est une primitive de f+g sur I. 

 Si F est une primitive de f sur un intervalle I et  un nombre réel alors F est une primitive de f. 

 

Fonction f 
Primitives F de f  

avec k ℝ 

𝑓 𝑥 = sin 𝑎𝑥 + 𝑏  F 𝑥 =
−1

𝑎
cos 𝑎𝑥 + 𝑏 + 𝑘  

𝑓 𝑥 = cos 𝑎𝑥 + 𝑏  F 𝑥 =
1

𝑎
sin 𝑎𝑥 + 𝑏 + 𝑘  

𝑓 𝑥 = 𝑢′ 𝑎𝑥 + 𝑏  F 𝑥 =
1

𝑎
𝑢 𝑎𝑥 + 𝑏 + 𝑘 

𝑓 𝑥 = 𝑢′ 𝑥 ×  𝑢 𝑥  𝑛 , n ℕ F 𝑥 =
1

𝑛 + 1
 𝑢 𝑥  𝑛+1 + 𝑘 

𝑓 𝑥 =
𝑢′ 𝑥 

 𝑢 𝑥  𝑛
 

nℕ\{0,1} 

F 𝑥 =
−1

 𝑛 − 1  𝑢 𝑥  𝑛−1
+ 𝑘 

𝑓 𝑥 =
𝑢′ 𝑥 

 𝑢 𝑥 
 F 𝑥 = 2 𝑢 𝑥 + 𝑘 

 

Exemples. 

1. Déterminer une primitive des fonctions suivantes : 

𝑓 𝑥 = 4𝑥2 + 𝑥 + 2 sur ℝ F 𝑥 =
4

3
𝑥3 +

𝑥2

2
+ 2𝑥 + 1 

𝑓 𝑥 =
−6

 2𝑥+1
=  −3 ×

2

 2𝑥+1
 sur  

−1

2
, +∞   F 𝑥 =  −3 × 2 2𝑥 + 1 = −6 2𝑥 + 1 

 

 

2. Déterminer les primitives des fonctions suivantes : 

𝑓 𝑥 =
5

𝑥3 = 5 ×
1

𝑥3 sur  0, +∞   F 𝑥 = 5 ×
−1

2𝑥2 + 𝑘 =
−5

2𝑥2 + 𝑘, kℝ 

𝑓 𝑥 = sin  5𝑥 +
π

3
  sur ℝ F 𝑥 =

−1

5
cos  5𝑥 +

π

3
 + 𝑘, kℝ 

 

3. Déterminer la primitive F de f telle que F(2) = 0. 

𝑓 𝑥 =  3𝑥 + 5 4 =
1

3
× 3 3𝑥 + 5 4 sur ℝ  F 𝑥 =

1

3
×

1

5
 3𝑥 + 5 5 =

1

15
 3𝑥 + 5 5 + 𝑘, kℝ 

or F −2 =
−1

15
+ 𝑘 = 0    ⇒     𝑘 =

1

15
 donc F 𝑥 =

1

15
 3𝑥 + 5 5 +

1

15
 

 

 

4. Déterminer la primitive G de g telle que G(0) = 
1

4
. 

𝑔 𝑥 =
1

 4𝑥−1 2 =
1

4
×

4

 4𝑥−1 2 sur  
1

4
, +∞   G 𝑥 =

1

4
×

−1

 4𝑥−1 
+ 𝑘 =

−1

4 4𝑥−1 
+ 𝑘, kℝ 

or G 0 =
1

4
+ 𝑘 =

1

4
    ⇒     𝑘 = 0 donc G 𝑥 =

−1

4 4𝑥−1 
 


