Correction d’exercices sur les logarithmes Népériens

Exercice 31P250
In étant définie que si x €]0; +oo[ le domaine d’étude sera: D, =]0; +oo[
sur D, onaura:In(x) =1 In(x) =In(e) < x=e ore € D, donc S = {e}
2x €]0; 4| < x €]0; +oo[ donc D, =]0; +oo[

3 3 3
sur D, on aura:In(2x) = 3 < In(2x) =In (e3) ® 2x=e3 & x= % or% € D, donc S = {%}

¢)In (3-5x) =2

a)lnx=1

b) In 2x =

ainsi le domaine d’étude sera: D, =] — o0; = [
sur D, on aura : In(3-5x) = 2 < In(3-5x) = In (e?) & 3-5x = e? & x=
d)In3x=-0,5
sur D, onaura:In(3x) =-0,5 ©® In(3x) = In (e %) ® 3x =79 & x=

3

Exercice 32P250
a) In (x-1) + In(x+1) = 0 on doit avoir x-1 > 0 et x+1>0 (en méme temps) donc D, =]1; +oo[

sur D, onaura:ln (x-1) + In(x+1) = 0 < In (x-1) + In(x+1) =In(1) < In [(x-1)(x+1)] =1In(1)
@ x-DE+) =1 x%1=1 x*=2 & x=+/2 ou —/2 or de ces deux valeurs seule v/2 est dans D, donc

onveut 3-5x>0donc 3>
3
’5

3
5x et doncE > x

3—ezor
5

3x >0 & x> 0doncD, =]0; +oo[

e~ 05

3

> {\/E }1 1
X— . X
b) In (m) = 1 on doit avoir —- > 0
X —GO -1 1 +co
x-1 - -
x+1 q) + +
% + 4} - b +

Donc D, =] — o0; —=1[U]1; +o0[
PEN 1 i) & i S x-1= Ex - =
) 1< In (x+1) Inite) o e@xl=e(xt+]l) @x-xe=1+e

Sur D, ona:ln(

x—1
x+1

1+e 1+e

Fx(l-e)=1+e®x =— or— = —2,16donc

Exercice 33P250
a) In (x*-4) = In(5) +2In(3) on doit avoir x*-4 > 0 et donc que x<-2, x>2 (en méme temps)
donc D, =] — o0; —=2[U]2; +oo[
Sur D, In (x*-4) =In(5) +2In(3) < In (x*-4) = In(5) +In(3%) < In (x*>-4) = In(5%3?)

O x*4=5x32x*-49=0 x*-7*=0 (x-7)(x+7)=0 < x vaut 7 ou -7

1—e 1—e

1+e 1+e
T € De donc S = {E}

Ces deux valeurs étant dans on D, , on aura S={-7 ;7}

Exercice 36P250

2(Inx)*+lnx-1=0

3

_562 € D, donc S = {3_562}

e 05
or

EDedoncS={

In étant définie que si x €]0; +oo[ le domaine d’étude sera : D, =]0; +oo[

e

-0,5

3

on n’a pas de formule pour les produits de logarithmes, il nous faut donc une approche différentes : on posera

X=In(x), sur D, on aura 2(Inx)*+Ilnx-1=0 & {ZXZX:)](H-();): .
A=1+8=9=3%x =#=—1etx2 =#=% donc
— 1
2(Inx)*+lnx-1=0% { X_]n(X)l @x=eloux=e2
X=-1 OUE

Exercice 38P251
In(3-x)+120;3-x>0% 3>xdonc D, =] — ;3]

SurD,In(3-x)+1=0
@3-—el>x

& InifB — x) >-1
& x€]—o00;3—e71]

& I8 — x) = Inige ")

&3—x>el

g




Or]—o;3—e 1] c]—o;3[doncS=]—o0;3 —e 1]
Xx+y=9

_ 1
X= —1ou7

Exercice 45P251
f est définie par f(x)=In(2x+1) sur Dy =] _71; +oo[

lim (2x+1)=0" et limIni{x) = —co donc lim Ini@x +1) = —c0
-1

-1 —>0+
~(7) * i (7))
lim (2x +1) = +o et lim Inif)x) = +o0 donc lim Infif2x + 1) = +o0
x—>+00 x—+00 x—>+00
Exercice 46P251

f est définie par f(x)=1n(%) sur Dy =]1; 4oo[

lim (x — 1) = 0", lim (2x + 1) = 3 donc 2xtl _ +ooor lim Inifix) = 400 donc lim In (2X+1) = 400
x-1t x-171 1 x—+o

xol x—1

lim
x-1%

X 2+ 247 241
Zx_+11 = igl—g = El—g ’XETOO Elig =2or 71(1_)n5 Iniifix) = Ini(2) donc XETwln (2;:1) = Ini{2)

Exercice 48P251
f(x)=x’In(x) est dérivable sur son ensemble de définition Dy =]0; +oo[ car c’est un produit de deux fonctions

dérivables sur |0; +oo[
f(x) = 2xIn(x) + XZ% = x+ 2xIn(x) = x (1+Ln(x) )

Exercice 53P251
X -2 4

4-x + + 0 -

x+2 - 0 + +

X+2

—x - 0 + 0 -

+2
0= (:2)
(ﬂ) _1(4—0)—(x+2)(-1) _ 4—x+x+2 _ 6
4a—x) ~ (4—x)? TG’ (4w)?
6
_ G _ 6
Donc f'(x) = % = e
Exercice 54 P252
—4 1
fO)=Z=—4x5 |
si on pose u(x) = x-1 on aura u’(x) = 1 et donc on peut considérer que f(x) = —4 X L;(—(;))
etdonc F(x) = —4 X ln(u(x)) +c=—-4XxIn(x—1)+c
Exercice 55P252
—4 2

fO) =g7="2x55
si on pose u(x) = 2x-1 on aura u’(x) = 2 et donc on peut considérer que f(x) = —2 X L;(—(;))

etdonc F(x) = —2 X ln(u(x)) +c=-2XxIn(2x—-1)+¢



